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Clasa a X-a

1. Arătaţi că, dacă n ∈ N, n > 2 şi a1, a2, . . . , an sunt numere reale pozitive,
atunci

(1 + a1)(1 + a2) . . . (1 + an) > (1 + n
√
a1a2 . . . an)n.

2. Arătaţi că, dacă n este un număr natural, atunci numărul

N = 55n+1

+ 55n + 1

nu este prim.

3. Determinaţi minimul expresiei

logx1

(
x2 −

1

4

)
+ logx2

(
x3 −

1

4

)
+ . . . + logxn−1

(
xn −

1

4

)
+ logxn

(
x1 −

1

4

)
când x1, x2, . . . , xn ∈

(
1
4
, 1
)
.

4. Fie D = {z ∈ C| |z| = 1} şi f : D → R, f(z) = max{|z + 1|, |z2 + 1|}.
Determinaţi minimul funcţiei f .

5. Determinaţi funcţiile injective f : N→ N care au proprietatea

2f(f(n)) 6 n + f(n), ∀n ∈ N.

6. Determinaţi numerele ı̂ntregi m pentru care numărul a = 3
√
m2 − 35 +

3
√
m3 − 1 este raţional.

7. Rezolvaţi sistemul de ecuaţii

{
2x + 2y = 8
(log2 x)(log2 y) = 1

.

8. Determinaţi numărul soluţiilor reale ale ecuaţiei x3 − 3x =
√
x + 2.


